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VI* Pappi Alexandrini Tropojitiones du<& genera- 
tes, quibus plura ex Euclidis Torifmatis complex- 
es eft y ^eftltutd a Vtro QoBijfimo Rob. Simfon, 
Math. (prof. Glafc. Fid. Pappi pr&fationem ad 
Lib. 7. Coll Math. Apollonii de SeEiione ra- 
tionis libris duobus a Clarijf. Hallejo pr&mijfam 
pag. VIII. <& XXXIV. 

Textits Pappi, qui in hac & fequente Propofitione inju- 
ria temporis truncatus eft, hoc modo Rejlituendus vi~ 
detur. 

" PC* I duae redas line^ in daas redas Iineas fibi mu- 
" J_v3 tuo occurrentes vel inter fe parallelas ducantur,] 
iC 6c dentur in una earum tria a punda [vel duo, H re- 
da in qua Cunt, parallela fuerit alicui ex tribus re- 
liquis] : cajtera vero punda prater unum b tangant re- 
dam poiitione da tain, etiam hoc quoque tanget re- 
dam pofitione datam. " Hoc autem de quatuor tan- 
turn redis dicitur, quarum non plures quam dux per 
idem pundum tranfeunt. In quolibet vero propofito 
redarum nuraero ignoratur, quamvis vera fit, hujuf- 
modi Propofitio. " Si quotcunque redas occurrant in- 
ter fe, nee plures quam dux per idem pundum:, data 
vero fint punda omnia in earum una, unumquodque 
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a Tria piincld) interfeftionum (c. b Tangant reef am] i. e. unum pun. 
ftum tangat imam aiiquam re&am pofitione daum, <k aiiud tangat ali- 
am pofitione datam, &c. 



" autem pundum in alia tangat redam pofitione da- 
" tam , " vel generalius fie. Si quotcunque redas occur- 
rant inter fe, neque fint plures quam duas per idem 
pundum, omnia vero punda in earum una data lint ^ 
reliquorum numerus erit numerus triangularis, cujus 
latus exhibet numerum pundorum redam pofitione 
datam tangentium :, quarum interfedionum ft nullas tres 
exiftant ad angulos trianguli fpatii, [nullae quatuor ad 
angulos quadrilateri, nullae quinque, 6tc. i. e. univer- 
fim, fi nulbe harum interfedionum in orbem redeant] 
unaquaeque interfedio reliqua tanget pofitione datam. 
Propofitio prima in decern dividitur cafus, monente 
ipfo Pappo, quorum ejus, in quo nullas ex quatuor re- 
dis funt inter fe parallels neque redas pofitione date 
per data punda tranfeunt, demonftrationem hie appo- 
nemus-jhic enim Cafus inter omnes maxime eft generalis, 
ejufque demonftratio fecundas propofitionis demonftra- 
tioni omnino eft neceffaria. (Fig. 3.^4.) Sint igi- 
tur quatuor redae A B, AD, B E, C E. Et data lint 
tria punda interfedionum A, B, C in earum qualibet, 
reliquarum vero interfedionum D, E, F, una D tangat 
redam G K pofitione datam, alia E tangat redam H K 
pofitione datam , tanget etiam reliqua F redam pofitione 
datam. Ducatur per F reda MF parallela ad AB, 
quse occurrat ipfis H K, K G, C E, in M, N, O. Q110- 
niam igitur data eft ratio HB ad BC dabitur el- 
dem aequalis ratio M F ad FO, & quoniam datur ra- 
tio AC ad A G, dabitur eidem sequalis ratio F O ad 
FN', quare datur ratio MF ad FN, igitur fijunga- 
tur F K, quae occurrat ipfi A B in L, dabitur ratio H L 
ad L G 5 6c datur H G pofitione &magnitudine j qua- 
re pun&um L datur, 6C datum eft pundum K, igitur 
K L pofitione datur. 

Sit igitur H L ad L G in ratione compofita ex ra- 
tionibus H B ad B C 6c A C ad A G, 6t jungatur K L, 
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erit hsec reda quam tangit pundum F, hoc eft, fi du- 
catur Jquaevis C E, pofitione datis occurrens in D, E, Sc 
jungantur AD, BE fibi mutuo occurrentes in F , re- 
da erit linea quae per K, F, L tranfit. Nam per F du- 
catur MF parallela ipfi AB, & quoniam ratio MF 
ad F N compofita eft ex rationibus MF ad F O <3c 
FO ad FN, hoc eft, ex rationibus HB ad BC & 
A C ad A G, ex quibus etiam componitur ratio H L 
adLG; erit HLadLGut MFadFN, & igitur 
HGadM N, hoc eft, HKadMKutHLadM F: 
Qjiare reda eft linea quae per K, F, L tranfit, per 
14, i aut 32. 6 Elera. 

Explicath Secunda Propoftttonzs. 

Obfervandum hie eft, Numerum interfedionum, quae 
in una reda reperiuntur in quacunque propofita mul- 
titudine redarum, quarum non plures quam duas per 
idem pundum tranfeunt, &C quarum nulla? funt inter 
fe parallels, unitate minorem effe ipfo numero reda- 
rum: Nam dua2 in unico pundo fe invicera fecant, 
tertia vero duda priores in duobus, quarta priores in 
tribus pundis fecat, &c Et igitur numerus interfedio- 
num in tribus redis eft unitas binario auda, i. e. ter- 
narius - 5 numerus eorundem in quatuor redis eft ter- 
narius ternario audus ; in quinque vero redis eft ul- 
timus prascedens feu fenarius quaternario audus, dec. 
in infinitum j Qjii numeri, ut manifeftum eft, trian- 
gulares funt, quorum cujufque latus eft numerus in- 
terfedionum, quas inveniuntur in una qualibet reda, 
i. e. numerus qui unitate minor eft numero omnium 
redarum. Igitur fi ex hoc numero omnium interfedio- 
num dematur numerus omnium pundorum datorum, 
qui idem eft cum numero interfedionum in una qua- 
vis reda ; reliquus erit adhuc triangularis, cujus la- 
z tus 
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tus fa unitate deficit a latere prions, quod exhihetnu* 
merum omnium pundorum, & proinde binario minus 
eft numero redarum propofitarum. Et hie eft numerus 
interfedionum quas tangere redam pofitione datam 
Pappus in hac Propofitione requirit, quarumque fi nul- 
[x tres lint ad angulos trianguli ^ [jiullae quatuor ad 
angulos c quadrilateri 5c ita deinceps -J] unamquamque 
interfedionem reliquam tangere redam pofitione datam 
affirmat. Qjiae autem uncisinclufa funt, textui rieceffi- 
tate coadi adjecimus, nam fine iis propofitio vera non 
effet extra cafum quinque redarunv 

Commode vero in duos cafus dividitur propofitio ; 
quos etiam aperte fatis indicat Pappus, qui Hypothefin 
cafus facilioris propofitioni hujus generis univerfalif- 
fimae fimul & elegaatiffimae praemittit. 

CASUS PRIMUS. 

Si quotcunque redas occurrant inter fe nee plures 
quam duse per idem pundum \ data vero fint punda 
omnia in earum un&, unumquodcunque autem pundum 
in alia tangat redam pofitione datam :, unaquasque in- 
ter fedio reliqua tanget redam pofitione datam. Sint e- 
nim quotcunque redae, (Pig. 5.) ex. gr. fex A. F, B G, 
C H, DK, E L r E A ; & data fint omnia punda in 
earum una, fc. A, B, C, D, E : ; omnia vero punda in 
alia fc F, L, M, N, tangant redam pofitione datam : 
unaquaeque reliqua interfedio tanget pofitione datam. 

Sumatur enim quaevis ex reliquis 'cx.gr. O, &C qilo- 
niam quatuor funt redas OL,ON,AN,AB, Sc da- 
ta funt tria punda in un& earum fc. A, B, E, reliqua 
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* Inteliiguntur etiam hie figurae quarum latera fe mutuo decuflafct Da- 
gonalium inftar, seque ac caeterse. 
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vero praeter unum O, viz. ipfa L, N tangunt redam po- 
fitione datam, tanget etiam O pofitione datam per 
Prop. I. Eodem modo idem de omnibus reliquis often- 
detur. 

CASUS SECUNDUM 

Caeteris manentibus jam non fint omnia punda re- 
dam pofitione datam tangentia (quorumque numerus 
binario minor eft numero redarum propofitarum) in 
e&dem reda, fed nulla eorum in orbem redeant , often- 
dendum eft reliqua omnia tangere redam pofitione 
datam* 

LEMMA I. 

Si quotcunque reda* inter fe 'occurrant neque plu- 
ses quam duas per idem pundum, 5c fumantur quasvis 
redarum, fit vero numerus interfeftionum, qui confi- 
citur fumendo duo punda in unaquique redarum fum- 
ptarum asqualis numero harum redarum ^ punda hasc im 
orbem redibunt. Nam quoniam funt duo pun&a in una- 
quique reda, erunt ad minimum tria in duabus redisj, 
8t quatuor in tribus & ita deinceps ^ femper fc. erit 
numerus pundorum ad minimum unitate major nume- 
ro redarum nifi reda ultima tranfeat per pundum pri- 
mum } i. e. nifi redas in orbem redeant, in quo folo 
cafu cequalis erit numerus pundorum numero redaruow 

LE MM A II. 

Si quotcunque redas inter fe occurrant neque plures 
quam duae per idem pundum, fumantur vero quselibet 
ipfarum interfediones, quarum numerus numero omni- 
um 
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urn reftarum asqualis fit, vd h% interfeftiones omnes, 
vel earum aliquas, in orbem redibunt, feu invenientur 
ad angulos polygon! vel trianguli. 

Nam tres interfe&iones trium re&arum funt ad an- 
gulos trianguli} fi vero lint quatuor reftse, <Stfuman- 
tur quatuor pun&a, una harum neceffario invenietur 
in unaquaque re&a j quod fi in un& aliqua ex quatuor 
reclis unum tantum inveniatur pun&um, tria reliqua e- 
runt in tribus reliquis re&is, & igitur ad angulos tri- 
anguli : Si vero nulla fuerit re&a, in qua unum dun- 
taxat pun&um invenitur, erunt duo in unaquaque ex 
quatuor reclis, <$C funt quatuor pundfca, ergo per hem. i. 
funt ad angulos quadrilateri. Et manifeftum eft fi fue- 
rint quatuor redfce, & fumantur plura quam quatuor 
pun&a, multo magis aliqua eorum in orbem redire. 

Sint jam quinque re&se, & fumantur quinque interfe- 
<5tionum pun&a, St, fi fuerit aliqua ex re&is in qua 
nullum invenitur pun&um ex hiice quinque, erunt 
omnia quinque in quatuor reliquis rt&is^ Si vero fue- 
rit aliqua nd;i in qua unum duntaxat invenitur pun- 
dram, erunt reliqua quatuor pun&a in reliquis quatuor 
rc&is*, igitur in utroque cafu pun&a aliqua erunt ad 
angulos trianguli, vel quadrilateri, per pragcedentem ca- 
fum : Si autem nulla fuerit re&a in qua vel nullum vel 
unicum invenitur pun&um, erunt duo in uniquaque 
ex quinque re&is, Sc funt quinque pun&ra, ergo per 
Lem. i. funt ad angulos quinquelateri. Eodem prorfus 
ratiocinio oftendetur in fex re&is &: ita in infinitum. 

In Fig. 6. funt odo re&ae, 'St od:o fumuntur pun&a, 
quorum quatuor in orbem redeunt. 

Hifcepraemiffispropofitio hoc mododemonftratmvPri- 
mo fint quinque xt&x(Fig. 7.) A D, A E, B F, C G,D H, 
<k demptis pun&ts datis in una re&arum, viz. A,B,C 5 D, 
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reliqua erunt fex punda E, F, G, H, K, L, inqua- 
tuor redis, & tria horum (nam latus numeri triangu- 
laris 6 eft 3) quas non funt ad angulos trianguli, a trl- 
bus fc. redarum propofitarum contenti, ex. gr. E, F, G, 
tangant redam pofitione datam j oftendendum eft reli- 
qua tria K, H, L etiam tangere redam pofitione datam. 
Quoniam igitur funt quatuor re&e A E, B F, C G, 
DF, St tria interfe&ionum punda in ipfis fumantur, 
viz. E, F, G ; erit una aliqua harum redarum in qua ne- 
ceffario invenietur unum tantum ex hifce tribus pundis- 
nam fecus erit vel aliqua in qua nullum eft pundum, 
&C proinde erunt tria punda in tribus reliquis redis, 
i. e. ad angulos trianguli contra Hypothefin - 3 vel e~ 
runt ad minimum duo punda in uniquaque quatuor 
redarum, & igitur quatuor effent ad minimum punda } 
fed funt tantum tria \ quare necefle eft elfe aliquani re- 
dam in qua unum tantum invenitur pundum : Sit haec 
reda A E, in qua fc. eft pundum E, ergo reliqua duo 

F, G, £unt in reliquis tribus redis BF, CG, DF^ 
igitur, quoniam dantur tria punda B, C, D, reliquum 
pundum L iniftis tribus redis, tangit redam pofitione 
datam per primam Propofitionem ; Sumatur nunc G E, 
reda fc. ex hifce tribus quas tranfit per pundum E in 
quarts reda, & omnia punda in hac reda G E tangent 
pofitione datam. Quare, per cafum primum hujus pro- 
pofitionis, reliqua punda K, H tangunt redam pofi- 
tione datam. 

Sint jam fex re6tx.(Fig. 8.) A E, A F, B G, C H, D K, 
EL * 5 5c demptis quinque datis pundis A 5 B, C, D, E, quse 
funt in una redarum, reliqua erunt decern punda F f 

G, H, K, L, M, N, G, P, CL in quinque redis \ Sc ex 
Hypothefi quatuor horum, qua?, non in orbem redcunt, 
tangunt redam pofitione datam ^ lint has, F, G, H, K ; 
& oftendendum eft reliqua fex L, M, N, 0, P, Q. 
tangere redam pofitione datam. 

Quoniam 



Qjioniam igitur fumuntur quatuor pun&a interfe&io- 
num F, G, H, K 5 in quinque re&is A F, B G, C H, 

D K, E L *, erit una aliqua re&a in qua unum tantum 
ex hifce pun&is reperitur * y nam fecus erit vel aliqua in 
qua nullum eft pun&um, dc proinde quatuor pun&a e- 
runt in quatuor reliquis re&is, 5c igitur aliqua eorura 
in orbem redibunt per hem. 2. contra hypothefin : vel 
erunt duo ad minimum pundta in unaquaque quinque re- 
diarum, & ita elfent quinque ad minimum pun&a \ fed 
funt tantum quatuor, quare needle eft effe aliquam re- 
dam in qua unum tantum invenitur pundum , fit hsec 
A F in qua fc. eft pundum F \ ergo reliqua tria G, H, 
K funt in reliquis quatuor redis BG, CH, DK, EL, 
&C dantur punda B, C, D, E *, ergo per primam partem 
hujus demonftrationis reliqua tria punda in his qua- 
tuor redis, fc. L, P, CL tangunt redam pofitione datam. 
Sumatur nunc B F, reda fc, ex hifce quatuor, quse tranfit 
per pundum F in quinta reda ^ Sc omnia punda in hac 
reda B F tangent redam pofitione datam : Quare per 
Cafum primum hujus Propofitionis reliqua punda M, 
N, O tangunt redam pofitione datam. Eodem prorfus 
modo demonftrabitur Propofitio in feptem, odo, Sec. 
redis in infinitum, ut patet. 

Qiiod autem conditio uncis inclufa in hac propofitio- 
ne omnino fit neceflaria, patet in his duobus exemplis, 
idem vero univerfaliter prsecedentium ope demonftrari 
poteft. 

His adjecit Clariffimus ProfeJJbr Porifmata duofequentia 
primi Libri Porifmatum Euclid is a fe quoque reftituta. 

Porifma primum, Lib. 1. Porifmatum Ei4clidis % quod 
fervavit Pappus Akxandrinus in prafatione ad Lik 7. 
Math. Coll. Vid.jpag. xxxv. Ejufd. Pr<ef. 

Si a duobus pundis datis infledantur duae reftie ad 
redam pofitione datam, abfcindat autem earum una a 
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tarn habens xationem. 

Sint enim duo punda -data D„ C, (Fig. 9*) a quibus ad 
pofitione datam A B infledantur D B, C B , quaram una 
D B abfcindat a pofitione data E F tegmentum K M adja- 
cens dato pundo M : Oftendendum eft alteram CB au- 
ferre ab alia quadam reda fegmentum datam habens 
rationem ad ipmm K M. 

Junda C D occurrat pofitione datis AB, E F in A, 
F pundis, quae proinde data erunt. A pundo K, in quo 
inflexa B D occurrit ipfi E F, ducatur K H parallela ad 
AD,& occurrens alteri inflexae B C in H, ipfi vero B A 
in N. Qiioniam igitur dantur punda A, D, C, dabitur 
ratio A D ad D C 5 Sc igitur ratio NKadKH; quare 
fi jungatur E H occurrens ipfi A D in G, dabitur ratio 
A F ad F G - 5 fed datur A F, quare <Sc F G datur., &c 
pundum G \ &C datum eft E, quare E G pofitione dc 
magnitudine datur ^ Sc datur E F, quare ratio E F ad 
E G datur - 5 <3C duda M O per datum pundum M pa- 
rallela ipfi AD, & occurrens EG in O, dabitur M O 
pofitione, & ideo pundum O } 5c propter parallelas M O, 
FG,KHeftMKadOH,ut E F ad E G, qua? funt 
in data ratione. Igitur reda B C aufert a reda E G 
pofitione data, fegmentum O H dato pundo O adjacens, 
in data ratione ad fegmentum M K. £>. E. D. 

Componetur vero ita, fiat A F ad F G ut A D ad 
D C, 5c junda E G, per M ducatur M O parallela ad 
AD; oftendendum eft, fi a pundis D, C infledantur 
ad AB quaevis DB, CB abfcindentes ex ipfis. EF, 
EG, fegmenta MK, OH pundis M, O adjacentia, 
fore ipfa in data ratione E F ad EG, feu, quod idem 
eft, effe jundam HKparallelam ipfi ADj hoc vero 
videtur omifTum fuiffe ab Euclide, utpote quod tribus 

verbis 
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verbis indirefte demonftrari poffit \ Pappus autem in 
hem. i°. ad Porifmata, duas direftas ejufdem demonftra- 
tiones affert, quarum fecundam, quae paululum eft cor- 
rupta apud Commandinum, hie fubjungemus integritati 
fua? reftitutam. 

Vid. Pap. Lib. y.fol. 239. pag. prior. 

Per Compofitam vero proportionem hoc pa&o. 

Quoniam eft ut A F ad F G ita A D ad DC (Vid. 
fig. Papp. fol. 238. pag. poji. vel fig. no fir. 9.) con- 
vertendo erit ut G F ad F A ita C D ad D A, & com- 
ponendo, permutandoque & convertendo ut A D ad DF 
ita AC ad C G. Sed proportio A D ad D F compofita eft 
ex proportione A B ad B E ? [&C E K ad K F, & propor- 
tio A C ad C G compofita eft ex proportione A B ad 
B E] & proportione E H ad H G. Proportio igitur com- 
pofita ex A B ad B E & E K ad K F eadem eft, qua* 
componitur ex A B ad BE 6c E H ad H G. communis 
auferatur ratio AB ad B E, reliqua igitur E K ad K F 
eadem eft quae EHadHG* quare H K ipfi A G paral- 
lela eft. 

Porifma Secundum. Quod pundum Iliad tangit re- 
ftam pofitione datam. Secundum Porifma videtur fe- 
quenti modo explicandum effe. 

Si a duobus pundis datis C, G (Fig. 1 o.) ducantur dua? 
redas CB,GD occurrentes duabus redis pofitione datis 
A B, E D, fitque rcda D B punda interfedionum jungens 
paraliela ipfi C G, qux per datum pundum ducitur, in- 
terfedio K dudarum tanget redam pofitione datam. 

Occurrant enim pofitione datae fibi mutuo in H, & 
junda K H occurrat C G in F & B D in M. Igitur 
propter parallelas eft A E ad E F (ut B D ad D M hoc 
eft) ut CG ad GF- 5 5z igitur AE ad CG ut E F ad 
G F, datur itaque ratio E F ad G F,6c datur E G, quare 
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fmn&um P^ dc datur pun&um H, quare H F pofitio- 
«e. Sit itaque ut A E ad E F ita C"G ad G F, & jun- 
«da HF erit reda quam taffgit pundiim K \ hoc eft 
duda .quasvis G D, occurrens 4pfi FM in K, erit reda 
linea quae per C KB tranfit, nam eft D B«ad D M ut AC 
ad E F, hoc eft ex con^udione^ ut C G ad G F, quare 
DBadCGut(DM adGF hoceft ut) DKadKG, 
& igitur eft C K B reda linea. 

Pappus idem aliter demonftrat in 2 do Lemmate, quod 
hoc modo debet legi : fc. Ducatur per G, (Vid. Fig. 
Pap. fol 2Zy.pag.pofl. vel Fig. noftr. 10.) reda linea 
G L parallela D E, <3c junda HK ad L producatur. 
Quoniam igitur eft ut A E ad E F ita C G ad G F, 
6c permutando[A E ad C G ut E F ad G F] ; ut autem 
A E ad C G ita eft E H ad G L, d quod duae duabus 
funt parallels. Ut igitur E F ad FG ita EH ad G L, 
atque eft E H parallela ipfi G L, ergo reda linea eft 
quas per H K L F tranfit. 



d Quod dm duabus funt parallel a, fc. A E ad D B, &: G L ad D E, unde 
eft AEadDButEHadDH, & eftDBad CG (ut D K ad K G, i. e.) ut 
D H ad L G 5 ergo per 22. 5* eft A E ad C G ut E H ad G L. 
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Cdlculiu H^/i/J Unifiri 
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CalaUiu RcntJ Jcztn 
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JL, Tari CalcwL Superior . 
13 . fl&ex CalcuU caftaJ v*r/u6 '. 
C ' . J&arrvuJ . . 

Z> . HamuJ altzr areUriJ^ caputoo* 

hitmen./ . 
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. flp&v Co. 
j. Tar) Calculi Superior . r 

c . TrotuDtrantza . J 

d. HarnuJ Caxajn- verfaj St cxtznJ&U 

e. uuri&S u&iappuiluJ proi 

ffTarf CalcuL inferior UrcttfiJ 
caput occupant 




